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Введение. Задачей настоящей статьи является возможный философский взгляд на математиче-

скую реальность с эвристических позиций, направленный в будущее науки. Взгляд на эту единую 

реальность «изнутри математики» может быть дополнен взглядом на неё «извне математики».  

Методы.  Мы показали, что на числовой прямой между двумя рациональными числами, обяза-

тельно находится среднее арифметическое этих чисел, которое не учитывается при допущении акту-

альной бесконечности множества знаков периодической дроби. Необходимо допустить: число 1 запи-

сывается однозначным образом (т.е. как 1,000…) только в случае потенциальной бесконечности зна-

ков дроби 0,999...  Допущение потенциально бесконечного множества знаков справедливо обобщить 

на все периодические дроби. При этом отсутствуют логико-математические основания полагать, что 

всякая непериодическая дробь имеет последний знак и является конечной.   

Основные идеи исследования, полученные результаты и их обсуждение. Нами установлено, что 

Дедекиндово сечение числовой прямой, реализуемое иррациональным числом, производится сразу и 

без пробелов, потому что непериодическая дробь актуально бесконечна. Иррациональное число про-

изводит сечение континуума без пробела, потому что и иррациональное число, и континуум актуаль-

но бесконечны. Потенциально бесконечный процесс сечения континуума рациональным числом, 

связанный с пробелом, никогда не может завершиться. Сечение, реализуемое рациональным числом, 

никогда не заканчивается потому, что периодическая дробь потенциально бесконечна. 

Заключение. Впервые предложены достаточные логические основания гипотезе, что периодиче-

ская дробь – потенциально бесконечна, а непериодическая дробь – актуально бесконечна.  

Ключевые слова: континуум, потенциальная и актуальная бесконечность, счетное и несчетное 

множество, мощность множества. 
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Introduction. The aim of this article is to provide a possible philosophical view of mathematical reality 

from a heuristic perspective, aimed at the future of science. The view of this unified reality "from within 

mathematics" can be supplemented by a view of it "from outside mathematics". 

Methods. We have shown that on the numerical straight between two rational numbers, there is neces-

sarily an arithmetic mean of these numbers, which is not taken into account when assuming the actual infinity 

of the set of signs of the periodic fraction. It is necessary to assume that the number 1 is written in an unam-

biguous way, i.e. as 1,000… only in the case of potential infinity of signs of the fraction 0,999... . The as-

sumption of a potentially infinite set of signs can be generalized to all periodic fractions. At the same time, 

there are no logical and mathematical grounds to believe that every non-periodic fraction has the last sign and 

is finite.  

Results. We have found that the Dedekind cross-section of a numerical straight, realized by an irrational 

number, is produced immediately and nonwhite space, because the non-periodic fraction is actually infinite. 

The potentially infinite process of section a continuum by a rational number, associated white space, can 

never be completed. The section realized by a rational number never ends, because the periodic fraction is 

potentially infinite. 

Сonclusion. For the first time, sufficient logical grounds are proposed for the hypothesis that a periodic 

fraction is potentially infinite, and a non – periodic fraction is actually infinite. 

Keywords: continuum, potential and actual infinity, countable and uncountable set, cardinality of the 

set. 
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